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TRUONG PAI HQC CONG NGHIEP THANH PHO HO CHi MINH
KHOA KHOA H QC CO BAN

BAI T AP THUONG KY

MON TOAN CAO C AP A3

GVHD:
bp hoc phan .............................. Khoa: KHCB
6t ky:......... Nam hoc: 2011 — 2012
Danh s&ch nhonghi theo thi tuwr ABC)
1. Ngéry Vin A
2.LéTB

HUONG DAN TRINH BAY

1) Trang bia nintrén @anh may, khong ain in mau, khong din 16i n6i dau).
2) Trong pmn lam bai #p, chépdé cau nao xong thi §jird rang ngay cado.
3) Trang cwi cung la Tai [fu tham klo:
1. Nguyén Phu Vinh -Giéo trinh Toan caodp A3 —PHCN TP. HCM.
2.Dd Cong Khanh -Gidi tich ham nhiu bién (tdp 3, 4) — NXBPHQG TP. HCM.
3. Nguyén Dinh Tri —Phép tinh Gii tich ham nhtu bién —NXB Giéo dic.
4. Nguyén Thay Thanh— Bai tip Gidgi tich (tip 2) — NXB Giao dc.
5. James Stewart Calculus Early Transcendentals, sixth editiodSA 2008.

Chay

« Phan lam baibdt bugc phidi viét tay (khéng clip nhin danh may trén 01 hac 02 mit gidy A4 vadong
thanh fip cung i trang bia.

« Thoi han nop bai: Tiét hec cudi cung (sinh vién phi ty doc truge bai ke cudi dé lam bail).

« Néu ngp tré haic ghi sét tén @a thanh vién trong nhonss khéng dwec gidgi quyét va b cam thi.

* Mdi nhém chi tir 01 dén téi da 12 07 sinh vién. Sinh viéte chen nhém va nhémter chen bai w@p.

« PHin lam bai 4p, sinh vién phi gigi bang hinh thic tw lugn rd rang

* Sinh viénlam dung yéu @u ma chi chen toan cau Wi dé thi diém t6i da aia nhom 1&7 diém.

» Cach chpn bai tap nhw sau

1) Nhém cheé 1 sinh vién thi ain 1am42 cau i nhé (cac cau Wi nhé phdi nam trong cac cau Bi
khac nhau) gom:
Chrong 1: clon 10 cau hi nho trong 16 cauia phan | va 3 cau bi nho trong 5 cau ga phn II;
Chrong 2: clon 6 cau bi nho trong 8 cau¢a pHin | va 4 cau bi nho trong 4 cau ga ptan I
Chrong 3: clon 5 cau bi nho trong 5 cau¢a pHin | va 6 cau bi nho trong 6 cau @a ptan II;
Clrong 4: chon 4 cau bi nho trong 5 cau ta phin | va 4 cau bi nho trong 4 cau @a phn I

2) Nhém c6it 2 dén ti da 7 sinh vién thi 1am nhnhém c6 1 sinh viéniong thi méi sinh vién ting
thémphai chon lam thénR0 cau hi nhé khac (nam trong cac cau ki khac nhau).
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PE BAI TAP
Chwong 1. HAM SO NHIEU BIEN
|. PAO HAM VA VI PHAN

Cau 1.Tinh caadao ham riéng:’, 2/ cia cac hamésau

. T 1
sim— I COS—

) z=e Y, Dz=e Y; z=y"; 4)z = 2%
3 3 2
5)z:x2+y2; 6) z=1In £B+\/£B2+y2); 7)z:yQSin£; 8)z:arctany—;
T —y Y T
9) z = arcsin(z”® — 2y); 10) z = e coszsiny; 11) z = In(z + Iny); 12 =In x—i—lnz].
)

Céau 2.Tinh caadao ham riéngf’, fy’, f' cia cac ham&sau

1

1

1) fla.y.2) =@’ +y° +2°);  2) f(2,9,2) = —n—; 3) fla,y,z) ="
xQ +y2 +ZQ
8) f(2,9,2) = ()’ 5) f(z,1,2) = Infa” + In(y" + 2)]; 6) fla,12) = 2" .
Cau 3.Tinhdao ham?/, 2/ cia cac hamdhop sau
1) z=e" Véi u=cosz, v=y12"+ 1 2) z=1In(u* +°) V6i u =2y, v= z.
)

3) z = u” VoI u =2z, v =1’ +y° 4) z = In(u® + Inv) V6i u = zy, U:E;

Y

. ‘ 1 .
5) z = arctan(u — v) V6i v = 2°, v = > = 6) z = arcsin(u’® —v) V6 u=gzy, v =1+ ¥°;
5+ y

7) 2 = arctan < V&i u = ¢ —1L,v=¢€"+1; 8)z=u'lnv Vi u=2ay, v=21>—1vy".

v
Hwéng dan. Sir dung cong thic:

/A A /AN R A !
Z =2z,U + Z,0; zy = zu.uy +z ..

vy

Cau 4.Tinhdao hamy/(z) caa cac ham&an y = y(z) xacdinh i cac phrong trinh sau

1) 2’y —2*y° =lnz; 2)ze! + y’e’ =e”; 3) Inyz* + 4y’ = arctang; 4)£ —Iny = ze’;
Z )
5) zlny =In(z’ + ¢*); 6) 0—— = arctan > ; 7) arcsin Ty _ In(z® +y); 8) sinL — arccosy = e;
Tty Yy Yy
9) cos(zy) —e” = zy’; 10%)z" —y" =0;

11*) Tinh ¢/(1) va y”’(1) biét 2° + 2zy +y* — 2z + 4y —4 =0 vay(l) = 2.
Cau 5.Tinhdao ham riéng:/, 2/ cia cdc ham&an z = z(z,y) xacdinh bvi céc phrong trinh sau

1) 2yz — 2°y*2" = In(z + v); 2) ze! + y’e” =e"z; 3) In+z* +9y° = arctan — :
Ty
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4)i—lnxy:xeyz; 5)— . :arctani; 6) Sini—xarccosy:xyez;
Y " +y Yy )
7)£:1ni+x2y; 8)ﬂ:zln(y+z); 9)z—y:arctan[ z ]
z y z zZ—y
Cau 6. Tinhdao ham éa cac ham&an y = y(z), z = z(z) xacdinh bdi cac k¢ phrong trinh sau
N 2+ +2=0 ) 2y+y+2=0 3 ze! +y=e"
4 y—2 =1 r4y—z=1" e’ +z=¢""
2) re! +y=e'z 5) t+y +z =0 6) 4y =2
ze’ +z=c¢€"y Ay =1 T+y+2=0"

Hwéng din. Pao ham ndi phuong trinh theoz , saudo6 giai hé dé tim 5/(z), 2/(z).

Cau 7.Tinh caatao ham ép cao saldlay

1) £ (@,y) voi flay) = e 2) 12 (@,y) voi fla,y) = e,

3) fzw (z,9) V6i f(z,9) = cos(z —y); 4) £ (5,y) V6 flz,y) = ™'y + 2y
5) £ (z.y) V6i f(z,y) = wIn(ay); 6) i (w.y) V6i flz.y) =" ylny;

7) [ (@,y) véi f(z,y) = ¢ Iny; 8) /1. (w,y) V6i f(z,y) = sin(2z —y);

9) £ (z,y) V8i f(z,y) = arctan(zy); 10) £7(z,y) V8i f(z,y) = cos(ysinz);

11) [7 (z,y) V61 f(z,y) = 2’ siny +y cosz;  12) [ (2,9,2) V6i f(z,y) = In(z +y —2).

Cau 8*. Tinh caatao ham ép cao saldiéy (n,m >2)

1) £ (2,y) V6 fla.y) = 'e 2) £ (z.y) V6l fla,y) =
3) ) (w,y) voi f(a,y) ="y + 2"y 4) £ (w,y) v6i f(z,y) = 2" arctany;
5) 111).(w9) Vi f(z,y) = € In; 6) 1\ (,y) Vi f(a,y) = a"yIny;
. , . 1
7) fI (2, y) V6 f(ay) =27y 8) f1"(x,y) Voi f(z,y) = '
Ty Ty 2x +y
- e - 1
9) £ (x,y) Véi f(z,y) = In(z +y); 10) £ (x,y) Véi f(z,y) = p——
Cau 9*. Tinhdao ham riéng &p hai 2", z;g, 2! ciia cc ham&hop sau
1) z= e 2" VoI u = cosz, v =1 + v 2) z = In(u® +0°) Véi u=ay, v= E;
Y
) z=u" Voi u=2z,v=1'+9"; 4) z = In(uv* + Inv) Véi u = zy, v="1;
Y
. 1 .
5) z = arctan(u — v) V6i u =z, v =———,; 6) z = arcsin(u’ —v) Voi u =ay, v="2+y".
T4y
7) 2 = arctan— Véi u=¢e"—1v=e"+1; 8)z=u'lnv V6i u=ay, v=2a"—1vy .

v
Cau 10*. Tinhdao ham dép hai y”(z) cia cac haméan y = y(x) xacdinh i cac phrong trinh sau
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1) 2’y — 2%y’ =lnz; 2)ze’ +y’e" =e”; 3) Inyz’ + 4 = arctang; 4)£ —Iny = ze;
z )

T . T+
— = arctan —; 7) arcsin

5) zlny = In(z* + y°); 6) .
Tty (]

=1In(z" +9); 8) sin < — arccosy = e’.
Y

Cau 11*. Chang minh &ng:

1

E] (f 1aham & codao ham ép hai lién tic) thoa phrong trinh 2”2/, = (z'{/ )2;
ZL‘ €T 1 Iy

1) Ham ¢ z =1n thoa phrong trinh Laplace:”, + Z; =0;

2) Ham $ z = af

3) Ham $ z:f[y]-l—xg

} (f,g kha vi &n cip hai) thha phrong trinh xQZ” + Qxyz + y2z” =0.

4)Ham $ = = y.f(cos(z —y)) (f 1a ham  kha vi) thoa phuong trinh 2’ + 2/ = =
3/

5) Ham 6 z = —Y—— (f 1a ham & kha vi) thoa phrong trlnh— 2 ry 2 ==
f@* —y*) y y

2

6) Ham $ z = g— f(zy) (f 1aham é kha vi) thoa phuong trinh2?* — 2.2’ + y*.2' = 0.
, .

Cau 12.Tinh vi phan ép mot da ch ra cia cac ham&sauday

1) df(—1; log, 7) V&I f(z,y) = 2"4"; 2) df(3;—1) véi f(z,y) =Inz —y;
3) df(1;—2) véi f(z,y) = rarctan(y — z); 4) df(1;—2) voi f(x,y) = 2* arctan(zy’) .

Cau 13.Tinh vi phan ép hai dia cac ham&sau

1) z = 2° — 2zy + sin(zy); 2)z=sin’z +e’; 3)z =ze' +y* +ysinz;

4) z=¢e" —ylnzx; 5)z =2" +xsin’y; 6) 2 =" +xcos’y.

7) z=2"y+ yZ\/;; 8) z = sin(z — y) cos(zy) ; 9) z =2 In(z +v);

10%) z = 2™ 11)z = arctang; 12*¥) z = In{z ++J2° + yZ).
x

Cau 15.Tinh vi phan ép bad’f(z,y) cia cac hamdsau

1) f(z,y) =2y + %: 2) f(z,y) = sin(z —2y); 3) f(z,y) = In(2z +y);

4) f(z,y) = e, 5) f(z,y) = x.3"; 6) f(z,y) =y’ Inz.

Cau 16.Tim vector gradient va tintao ham theo iong v = (2;—2;—1) ciia cac hamé f tai diém M sau

1) f(z,y,2) = 2°y + ysinz, M 1;—3;—2 ; 2) f(z,y,2) = In(z® + y* + 2°), M(1;—4;—5);

3) flz,y,2) = 2" =~z +y°, M(4—3;—1); 4) f(z,y,2) = sy’ +2° , M(L;—4;—3);

2?2 . TYz
5) f(r,,2) = we™™, M(0;=2; 1); 6) f(z,9.2) = —%—
T HY +z

, M(0;—1,—1);
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Il. CUC TRI HAM HAI Bl EN SO

Cau 1.Tim arc tri dia phrong (tr do) cia cAc ham hai bin S5 sau
1) flz,y) =a" +2Te +y* +2y;  2) flzy) =" —82° +¢* +5;  3) f(z,y) =" +¢° —12z - 3y;

4) fwy) =o' —y' =4z +32y;  5) f(z,y) = 2" —y’ — 3z +6y; 6)f(1‘,y)=1‘y+i+§;
7) fz,y) =1+ ay)(z +y); 8) f(z,y) = 2’y + 122" — 8y; 9% flz,y) ="
10) f(z,y) = = +y — we"; 11) f(z,y) = 2°y° Bz + 2y +1);  12%) f(z,y) = 2y PR

4 9

Cau 2.Tim arc tri dia phrong (c6diéu kién) caa cac ham hai B & sau
1) Ham § z = In(2® —2y) voi didukien z —y —2=10;

2)Ham $§ z = ln‘l-l—ac?y‘ vai diéu kién z —y = 3;

3)HamM $ z = 2°(y — 1) — 3z +2 Vvéi didu kien 2 —y +1=0;
A)Ham é z = 2*(y +1)— 3z +2 véididukien z +y +1=10;

5) Ham ¢ z = 2° — 9z + 3y vai didu kién —z° +y+1=0.

Cau 3.Tim azc tri dia phrong (codiéu kién) caa cac ham hai B & sau
1) Ham $ z = 2z + y V&i diéu kién 2 + ¢* = 1;
2) Ham $ 2 = 2% + 122y + 2y* voi diéu kién 22 4+ 2y° = 1;
3)Ham § z = 2 — y — 8 vai diéu kien 2> + ¢* = 2;
4y Ham $ z = 2 + ¢* véi didu kién 2> —2z 4+ 4> —4y =0;
5) Ham $ 2 :l—i—l véi diéu kién %—i-%:l.
T Yy x Yy 4
Cau 4*. Dung phrong phap nhanitLagrange, tindiém M thuc:
1) duong tronz® + y* =1 va c6 khdng cachién duong thing z + y = 3 ngin nhit, dai nt;
2) duong tronz® + y* — 4z = 0 va c6 khdng cachién duong thing z 4+ y = 10 ngin nhit, dai nhit;

2
3) elip % +¢* =1 va c6 khang cachién duong thing = — y — 6 = 0 ngin nhat, dai nhit;

2 2

4) elip ‘TZ + % =1 va c6 khang cachién duong thing z — y — 6 = 0 ngin nhit, dai nhit.

Cau 5*. Tim arc tri toan @c (gi& ti max — min) éa cac ham hai Bn s sau
1) Ham é f(z,y)=2" +3y* —3zy trénmen 0 <z <2, —1 <y < 2;

2)HamM $ f(z,y) =2+ —ay—z—y trénmén >0,y >0, 2 +y < 3;
3)Ham $ f(z,y) = zy° trén mén z* +¢° <1;

4)yHam $ f(z,y) = 2° — ay + 3 trénmén\x\+\y|§1;

SYHam § f(z,y) =2 +¢* + 2’y +4 trénmén 0< |z | <1, 0<|y| <1;
) HAM $ f(z,y)=z' +y' —dzy+2trénmen 0<2<3,0<y <2;
7)Ham $ f(z,y) = 22" +y* trén mén 2* +y° <1.
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Chwong 2. TICH PHAN BOI
|. TICH PHAN B Ol HAI (KEP)

Cau 1.Pua cac tich phan kép = f f f(z,y)dzdy V& tich phandp, biét mién D gioi han boi
D

1)y =3z vay =2"; y=22"—zvay=2"+2r+4;
3)y:xvéy:2\/;; 4)y =2 vay =1’;

5)y=3zvay =21’ +2; 6)r=3,r=53r—2y+4=0va3z—2y+1=0;
N’ +y*<1,z>0,y>0; r+y<lz—y<lLz>0.

9) y>a" y<4—a; 10)(z =2 +(y —3) < 4;

ll)y:xZ,y:\/;; 12)%2+%2§1.

Cau 2.Ddi thir tu lay tich phan @a cac tich phan sau

1)1 = ]dmff flz,y)dy ; )1 = ]dmzxf flz,y)dy ; )1 = Jdm] flz,y)dy ;
1 e’ In2 2 2 m

4) 1 :fdxff(x,y)dy; 5)1 :fdxff(:n,y)dy; 6) I :fd:n f f(z,y)dy;
. - iy

71 :fdxff(x,y)dy; 8) I :fdxff(:n,y)dy; 9) 1 :fd:n f f(z,y)dy;
1 iy 3 1\/9j 713 i]/ﬁ

10) I = f dy f Flw,y)dz ; 1) ] = f dx f Fla,y)dy; 12) ] = f dy f Flz,y)da .
oy 0 Yoo 0 oy

Cau 3.Chuyén céc tich phan kép sau sangdd cuc
1) [ = f f F(z* + y*)dady , biét midn D giéi han boi 22 + 4 < 4y;
D

2) T = f f f(z* + y*)dzdy , biét mién D gisi han boi 2 + ¢ < 4a;
D

3)szfo
4)1:fof

5 1= fff(x,y)dwdy, biét mién D gidi han boi 2* + > <1, z—y>1;
D

Jz© + yQ)dxdy, biét mién D giéi han bdi 2> +¢4* <1, y > 0;

N yQ)dxdy, biét mién D giéi han boi 2 + ¢* <2z, y > 0;

6) I = fff(x,y)dwdy, biét mién D gioi hanboi 2 + 4 <1,z +y <1.
D

Cau 4.Tinh cac tich phan kép sday

1)1 :ff(sinx-l—Qcosy)dxdy, trongdo D:{O <z gg; 0<y S?Tj’;
D

Trang 6
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2)I:ffflnydxdy,trongdéD:{O§x§2;1§y§e};
D Y
3)I:ffsin5a:coswydxdy,trongdéD: OSxSQ%;OSyS% :

4)I:j;fy2$j_

dxdy
S)I_ffa:+y+ ,trongdd D : {0 <z <1,0<y<1};

drdy,trongdd D: {0 <z <1, 0<y<1};

:ff dxdyz,trongdéDi{léxSQ;Ogygl};

(@ +y)

7)I:ff(ez-+ey)dxdy,trongdéD:{Ogg;gl;ogygl};
D

8) I:ff(sin:n—l—cosy)dxdy,trongdé D:{0<z<2m0<y<m};
D

9) I:ffcosydxdy,trongdé D:{x=12z=2y=0; y:—};
J
10)I:ffxlnydxdy,tr0ngdé D:A{x=02=2y=1y=e};
D
11) T = ff(3a; +2)dzdy , trongdé mién D 1a AOAB véi O(0; 0), A(L; 0), B(L; 1);
D
12) T = f f 2z + y)dwdy , trongdd mign D 1a AOAB véi O(0; 0), A(L; 0), B(L; 1);
D
y
13)I:ffe“’dmdy,tr0ngd() D:{x=1y=0y=uz};
D
14) I = foxyda:dy, trongdé D : {y =z; y = \/;}
D

15) 1 = ffxdxdy ,trongdd D : {y = 2* — 2z; y = 22" — 4x}.
D

Céau 5. Chuyén sang déa do cuc va tinh céc tich phan sau trong 86 mai
1)1 = ff *Ydzdy , trongd6 D la hinh tronz® + 3 <1;

2)I = ff dad y , trongdd D la hinh tronz® + > < 9;

3) I:ff\/:n + y’dzdy , trongdd D 1a hinh vanh kin 1 < 2> + ¢ < 4;
D

4) ] = ff\/:ﬁ + y*dzdy , trongdd D la phin hinh tronz? + 3 < 4 thupc goc pln tu thir nht.
D

5) 1= ff 2’y dzdy , trongdd D la nra hinh tronz > 0, 2° 4+ ¢° <1;

6)I—ff + y*)dzdy , trongdd D la nia hinh tronz® + 94> <4,y > 0;

Trang 7



ThS.Poan \Mirong Nguyén Baiip theong kv Toan cao 6p A3 Pai hoc nam tpc 2012 — 2013

?/
— < > >
1= ff e Jryclacdy trongdd D : {2’ +4* <1, 2 >0,y > 0};

8)I:ff%,trongdéD:{x2+y2§4,x20,y20};

b /4—152—1/2

9)I:ff[%ﬂ]dxdy,trongdoD;{1§x2+y2 < 2z};
D

10)1:ffx2y_y

11*) I = ff[ln(a:2 +y°) — zyldzdy , trongdd D : {e’ <2’ +y* <e', |y | < a2}

D
:EQ y? i .'172 yQ
12%) I:ff 1=~ rdady, rongdo D =+ 5 < 1.
D

Cau 6. Tinh dién tich hinh pling S gisi han boi

2
drdy , trongdd D : {1 < z* + y* < 2y};

Ny=32"+z+1va7z—y+1=0; y=2"+2r+1vaz—y+1=0;

3)y:2xvéy:\/;+x; Nrx=1Ly=e" +zvay=e¢ ' +zx;
2

S)x:2yvéx:y§; G)y:x?’véy:\/;;

7)y:sinx,yzcosx,x:0Véng; 8)y' =4—zva2y =z +8.

Cau 7.Tinh thé tich V' cia mién Q gisi han boi

a*+y" =1 2=4,2=0; Dt +y =22,2=3,2=0;
)z’ +y" =2y, 2=32=0; B+ =x,2=T 2=3;
5)a* +y' <4,2>0,2=72=5; 6) 2’ +9°<2,2>0,y>0,2=9 2=5;
Na'+y <2,0>0,y>x,2=92=1, 8):1:2-|—y2§2,y2\/§x,z:19,z:15.

Cau 8*. Tinh th tich V cua mén Q giéi han boi

2 2

1)z:x—2—|—Z—2,x::|:1,y::t1; Nz=4—2"—9, 22=2+2"+y°;
a
)’ +y' =2y, 2" +y’' =2, 2=0; )2 =y 2+ =4,2=0;

Sz=a"+y, 2=20"+2y", y=12", y=1x; 6)y:\/;,y:2\/;,x+z:6,z:0;

Nez=ay, 2°+y =4, 2=0; 8)z:a.e”’271’2,:p2+y2:RQ,zzo(a>O).

Il. TICH PHAN B QI BA

Cau 1.Tinh cac tich phandbba sau
1) I:fff%d:ndydz,trongdé mién Q:{O§x§\/4—y2, 0<y<2 nggy};
Q

2)I:fffozdmdydz,trongdémiénQ:{nggz,O§y§x+z,0§z§1};
Q

Trang 8
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3)I:ffo:L“yzd:Edydz,trongdémiénQ:{OSCL’SLxSySQCL’,OSZSZJ};

0
4)I:fffzeyda:dydz,trongdémiénQ:{OS:BS\/l—zQ,0§y§3,0§z§1};

Q
5)I:fffze’”zdxdydz,trongdémiénQ:{nggy,Ogygz,ogzgl};

0

™

6)I:fffcos(x—i—y—i—z)dxdydz,trongdémiénQ: 0<z<y,0<y<
Q 2

,nggx};
7)I:fffxzsinydxdydz,trongdémiénQ:{O§x§\/;,Ogygmz,OSzgx};
Q

8) I = ff yz cos(z” )dzdydz , trongdo mién  : {0<2<1,0<y <z z<z<2z};
Q

9)I:fffxycoszdxdydz,trongdémiénQ: OSxSy,Ogygz,nggz :
Q 2

10) 1 = [[ [ dzdydz , trongdo miénQ:{—\/4—2z§x§\/4—2z, e §y§4—2z,0§z§2}.
Q

Cau 2.Chuyén céc tich phan sau sargtio tru haic toadd cau
1)1 = fff f(z,y,2)dzdydz , trongdd Q la mién gi6i han boi cac mit z = 2° +3° vaz = 4;
Q

2) I = ffff(w, y, 2)dzdydz , trongdd Q la phan hinh tg 2% + 3> <1 val<z<4;
Q

3) I = [[[ f@,y,2)dadydz , trongd6 © 1a mién gisi han boi cac mit 2* +y* =2z, 2 =2* + ¢, 2 = 0;
Q

4= f f f f(z* +y*, 2)dadydz , trongdd € 1a phin chung ea hai hinh &u:
Q

2y +2 <R vazr'+y +(z—R) <R
5)I:fff(:n2+y2+z2)d:ndydz,trongdéﬂ lamin 1< 2?4y + 2° <4;
Q

6) I = fff\/xz + 4 + 22dadydz , trongdd Q lamién z° +y* +2° <4 (2 > 0);
Q

NI= fff f(z,2)dzdydz , trongd6 Q 1a 1/8 hinh &u z° 4 y* + 2> < R* thupc tam dén toado thir nhat;
Q

8) [ = ffff(:ﬁ + 42, 2)dzdydz , trongdd ©Q 1a nra hinh éu 2* + ¢* + 2> < R* (z > 0);
Q

9= fff f(z® + 9% + 2°)dadydz , trongdd mién Q 1a phan hinh nonz® > 2* + 4* (2 > 0) nam trong
Q
hinh du z” +9° +2° <16.

Céau 3.Tinh cac tich phandbba sau
1) 1 = [[[ 6xydsdydz, trongdé mién © gici han boi z +y — 2 +1=0, y=z,y=02=12=0;
Q

2)I:fffydxdydz,trongdé midn Q gidi hanboi 22 +2y + 2 —4=0,2=0,y=0, 2 =0;
Q

Trang 9
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3)I= fff:BQGyd:Edydz, trongd6é mién Q gisi hanboi 2 =1—9*, 2 =—1, z=1, 2 =0;
Q

41 = [[[ aydzdydz , trongde mién © gici han boi y = 2*, v =, 5 =0, 2 +y — = 0;
Q
5) I = [[[ adsdydz , trongdo mién © giéi han boi o = 4y° + 2%, & = 4
Q
6) I = [[[ zdwdydz, trongd6 mién © giéi han boi y* +2* = 9, y = 3z, 3> 0,y > 0, 2 > 0;
Q
7) I = [[[ ydzdydz, trongdé mien © gisi han boi y = 4 — 2* — 42*, y = 0;
Q

8)I:ff drdydz , trongdé mién Q gidi han i z = 2%, 2y + 2 —4 =0,y = 0;
Q

9)1:[!;]:62_1

10)I:fffﬂdxdydz,trongdé mien  gidi han boi 2> + 4> =42°, 2 =1, 2>0,y >0, 2> 0.
b =

~dxdydz , trongdd mien  gidi han i 1 < 2° +2° <2, 7 <y < 2r;
z

Cau 4.Bing cach chusn sangdado tru haic toadd ciu, hay tinh cac tich phamitha sau

1)I_fff dadydz , trongd6 mién Q: {z° +3* <4, 0< 2 <2};

\/x —|—y

2)I:fffcos“m +y dzl"dydz,trongdémién(2:{:1,*2+g/2 <7’ 0<z<3};
0 \/$2+?/2

3)I= fff dwdydz , trongdd mién Q gigi han boi cac it z =0 va z = 4 — 2% — ¢*;

4) ] = fffcosxm + y*dzdydz , trongdd mién Q giéi han boi cac miit z = —8 vaz =1—z* — ¢*;
Q

5)I:ff In(yz® +9° +1
Q

6) I = fff\/gf + y*dadydz , trongdd mien Q: {z° +4° <9, 1< 2 < 2};
Q

7)1 = [[[ aydadydz, trongd6 @ gici han boi 2 +y* =1, 2 = a* + ¢, 2 = 0;
Q

dzdydz , trongdd mién Q : {2 +y* <4,0<2<3};

8) I = fff(a:2 + y*)drdydz , trongd6 Q gisi han bsi z° + 4 + 2* = 2Rz, 2 = \2° +9°, 2 > 0;
Q

9) I = f f f [(z +v)’ — z]dzdydz , trongdd Q giéi han boi (z — 1) = 2* + ¢, 2 = 0;
Q
10) I = fff\/xz + 4 + 2% dedydz , trongdd mién Q la hinh éu z° +¢* + 2° —2 < 0;
Q
11) I = fffz\/:f + 1% drdydz , trongdo Q gisi han boi z = 2” + 4%, 2 =1;
Q

12) T = f f drdydz , trongdd Q gisi han bsi z > /2> + 12, 2° + 1 +2° = 1.
Q

Trang 10
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Chwong 3. TICH PHAN PUONG — TiCH PHAN M AT

I. TICH PHAN PUONG

Cau 1.Tinh cac tich phaduong laai 1 sauday

1)1 = f(a: + y)dl, trongdd C' c6 phwong trinhz +y =10 <z <1;
C

2) I = f(a: +y)’dl, trongddé C c6 phrong trinhz +y =a, 0 <z < a;
C

3) I = f(:z:— y)dl, trongdo C' c6 phwong trinhz +y =1 0<2z <1,
C

4) ] = f:z:sdel, trongd6 C c¢6 phrong trinhy =z, 0 < 2 < a;
C

5 1= fsin5 ydl, trongdo C co phrong trinhy =z, 0 < z < 27;
C

6) I = f(6:z: + 6y + 2)dl, trongdd C' co pheong trinh3y + 42 =0, 0 <z <1,
C

NI= f(2:z; + 3y*)dl, trongd6 C' ladoan thing rdi cacdiém A(0; 0) va B(1; 1);
C

8) I = f (z + y)dl, trongd6 C ladoan thing réi cacdiém A(0; 1) va B(L; 2);
C

9) ] = f(x + y)?dl, trongd6 C ladoan thang rdi cacdiém A(2; 0) va B(0; 2);

C
10) I = del, trongd6 C la paraboly = z* ndi diém cacdiém A(0; 0) va B(1; 1);
ol \/1 + 41}2
11) I = f:nydl , trongdo C laduong bién da hinhvubng <z <2, 0<y <2;
C
12) I = f(:z: + y)dl, trongdd C' laduong bién @a hinh vudng) <z <2, 0<y <2;
C
13) I = f(x + y)dl, trongdd C' laduong bién d@a tam giac & cacdinh O(0; 0), A(1; 0) va B(0; 1);
C
14) I = f:z;ydl , trongdd C' laduong bién @a tam giac ¥i cacdinh A(-1; 0), B(0; 1) va C(1; 0);
C
15) [ = f(a;2 +y*)dl, trongdd C laduong tron z° + 4> = R’;
C
16) I = f (z° +y*)dl, trongdd C la 1/4duong tronz® +y° =16, 2 >0, y > 0.

C

Céau 2.Tim do dai cac cung trol’ co phrong trinh sau

1) 2* 4+ y* =4 thoadiéu kién y > z; 2)z° +y° = 4 théadidu kien y > 2, y > —z;
3) 2* +y* =16 thoadiéu kién y > V/3z; 4)z* +y* = 25 thoadidu kien y > /32, y > 0;
5) 22 + 3% = 25 thoadidu kien y >3z, 2 >0;  6)a? +4° = 144 thoadidu kien y <3z, y > z;

7) 2* +y* =16 thoadidu kien y > 3z, y>2; 8)z’ +y* =4 thoadiéukién y > —z, y < —/3 z.

Trang 11
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Cau 3.Tinh cac tich phaduong laai 2 sau
1) I = fyda: + zdy, AB lay theoduong z* 4+ 3> = 1 nam ¢ goc phin tu thi nhit 1y theo chéu dwong;
AB

2)I = fydx — zdy , AB lay theoduong 2 + y* = 1 nam ¢ goc phin tu thir hai By theo chéu am;

AB

2
1= f:ndy + ydz, AB lay theoduong % +¢* =1 nam ¢ goc phan tu thir nhat lay theo chéu am;

AB

2
4) ] = f:z;dy — ydz , AB lay theoduong ‘TZ +¢® =1 ndm & goc phin tr ther hai By theo chéu deong;

AB

5) I = f2xd:z; + dy , AB lay theoduong z° + y*> = 1 nam & goc phan tr thir tw 1y theo chéu drong;
AB

6) I = f2xdx — dy , AB lay theoduong z* + y*> = 1 nam & goc phn tr thir ba By theo chéu am;

AB

NI= nyd:B, AB liy theoduong z* + y* = 1 nam ¢ phan tu thir hai By theo chéu drong;
AB

2 2

8) I = f4:z;dy , AB lay theoduodng % + yz =1 ndm & g6c phn tr tht tu ldy theo chéu am.
AB

Cau 4.Tinh cac tich phaduong laai 2 sau
1) I = f (2zy + 42° + D)dz — (2zy + 4y* — 1)dy iy theoduong y = 1 di tir diém A(0; 1)dén B(1; 1);
AB

2) I = f (2zy + 42° + V)dz — (2zy + 4y* — 1)dy iy theoduong = = 2 di tir diém A(2; 1)dén B(2; 0);

AB

I = f(y + 2z + 1)dz +(y — 1)dy lay theoduong y = —z + 1 di tir diém A(0; 1)dén B(1; 0);

AB

4) I = f 2wydz +a’dy iy theoduong = + y = 0 di tir gbc toa do O dén diém A(=1; 1);
0OA

5) I = f(ng —1)dz + (yz* + 3)dy lay theoduong y = 22* di tir géc toa do O dén diém A(L; 2);

0A

6) I = fQ:L“yd:B +2’dy lay theo cung paraba} = #? di tir diém A(-1; 1)dén B(1; 1);
AB

NI = f(y + 2z)dz 4 (4y + z)dy iy theo cungy® = z di tir diém O(0; 0)dén A(1; 1);

0A

8) I = f ydx + (y* + x)dy iy theo cungy® = 2z di tir diém O(0; 0)dén A(2; 2);
0OA

9) I = f 62 ydz + 22°dy 14y theo cungy = z* di tir didm A(=1; 1)dén B(L: 1);
AB

10) [ = f ydz + zdy |y theo cung paraba} = 22* + 1 di tir diém A(0; 1)dén B(1; 3).
AB

Cau 5.Ap dung cong tiic Green, tinh cac tich phanong loai 2 sau
1)1 = Sgysin zdr — coszdy , trongdd C' 1a bién da hinh vuéngD = [—1; 1] x [0; 2[;
C

2) I = fﬂﬁy?dﬂﬁ + 32%ydy, trongdd C la bién @a hinh clt nhat D = [0; 1] x [0; 2];
C
31 :SE(‘“‘?/Q — 3)dz + (2zy + 3z + 2)dy, trongdd C : z* + y* =1;
C
Trang 12
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4)I:f(x+y+3)d$+($—3y+5)dy,trongdéC:x2+y2:1;

c

c

6) I = 55(3113 +y*)dz + 22(y + 1)dy , trongdd C : 2* + y* = R’;

c

7)1 = Sg(y-i-?)sinx)dx-i—@x-i—cosy)dy,trongdo C:a® +y* = 16:

c

2
8) 1= §(39_4cosw)dl“+(4x+5cosy)dy, trongdé C:f—(j—i—yz —1;

c

91 :feyd$+$(2+ey)dy,trongdé Ci(z—1P +(y—2)7 =4;
C
2 2

10) I = Sgy(sinx—l—l)dx—l—(x—cosx)dy,trongdé C:%-i—y— =1.
c

9

Il. TICH PHAN M AT

Cau 1.Tinh céac tich phan #hloai 1 sau
1) I:ff(2x2 —ay + 3)ds, trongdd S lamit y =2z, 2° + 2° <1;
S

2)I:ff(l“z—yQ—xz+yz+2)ds,trongdéS lamit z =z +y, 2° +y*> <9;
S

3)I=ffa:ds,trongdés lAmit o+ 2y +2=0,4> 4+ 2 <6;
S

4) I:ff(:n—i—y)ds,trongdé S la mat caa hinh &p phrong [0; 1] x [0; 1] < [0; 1];
S

5) I:ff(:n—i—y-l—z)ds,trongdés |& mat caa hinh &p phrong [0; 1] x [0; 1] x [0; 1];
S

6)I:ff(m+y+z)ds,trongdés lAmitz +y+2=20<z<10<y<I1;
S

7)I:ff(:n+y+z)ds,trongdés lAmitz +y+2:2=1,0<2<1,0<y<1 z>0;
S

8)I:ffxy(2x+2y+z)ds,trongdéS lAamit 2z +2y+2=20<2<2 0<y<2;
S

trongdo S lamit z = 2" +¢°,0<2<2,0<y < 3;

_ ds
KRR et

d C o1 ,
10)I:ff 5 ,trongdd S lamit » = ¢° +22°, y° + 2 < 4.
? 1+ 4y +1622
Cau 2.Tinh dén tich S cua cac nit sau
12 —-2y+2=1,0<2<10<y<2; 2)2x —2y+2=10<y<1,0<2<2;
)P+ <2 2=2; 4)z=2x+2y, 2" +y° <4z
xQ y2 xQ )
5) iy Shr=2; 6)2x—2y+z=3,z+y2§1;

Trang 13
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7) z=+z" + ¢, 2t 42" <1, 8)Z=\/$2+y2,$2+22§4mi

2 2
9)x+4y+z:1,x—+y—§1; 10)2z +2y +2=1 — +y—§1
4 9 16 9

Céu 3
1) Tinh dén tich S cia ptin mat cau z° + ¢* 4 2° = 100 nam giira hai mpz = —8 vaz = 6;
2) Tinh dén tich S caa pHin mat try 2° + 3> = R* (z > 0) nam giita hai mpz = 5z va z = 3z;

2 2

3) Tinh dén tich S caa pHin mat ciu z* + y* + 2> = R* nam trong it try elip % + ¥ _q;

4
4) Tinh dén tich S caa phin mat ciu z* + ¢ + 2° = R’ nam trong nit tru 2* +3° = Ry ;

5) Tinh dén tich S caa pHin mat nén z = «/z* + 3 nam trong mit try z° +¢° =1;
6) Tinh dén tich S cia ptin mit nén z = +/z* + > nam trong nit tru 2° + y* = 2z ;
7) Tinh dén tich S caa phin mat parabolicz = 2 — 2* — y*> nam gita hainit z =0 vaz =1.

Cau 4.Tinh céac tich phan #hloai 2 sau
1) I = ffzda:dy trongdo S la mit trén @a mit z = 2 thoadidu kien 0 <2 <2, 0<y <2;

2) 1 = ffa:zd:z;dy trongdé S la mit dudi coa mit z = 2 thoadiéukién z +y <1, 2>0,y > 0;
)1 = ff zydzdy , trongdd S 1a mit trén dia mit z = 4 thoadiéu kién 22 + ¢ < 2;
4) 1 = f dady — zdydz , trongdd S la mit dudi cia mit 2z + 3y = 4 thoadiéu kien z* + ¢ < 2;

51 = ff dud y , trongd6é S & mit dudi coa mit z = 4 thoadiéu kién z* + > <9;
. $2 y?
6) [ = f f wy=dady , trongdé S |a mit dui cua mit » = 4 thoadiéu kién —+ - <1;
S
7) I:ffodydz,trongdé S lamattrén @a mit 2° +9° +2° =1, 2 > 0;
S
8) I:ffodydz,trongdé S la mat dudi cia mit 2> + > +2° =1, 2 > 0;
9)I_ffxyd:z;dy trongdd S la mit ngoai ga mit 2° +2° =1, 0 <y <2;
10)I_ffa;yd:z;dy trongdd S la mit trong @la mit 2° +2° =4, 0 <y < 1.

CAu 5.Cho S la mat bién ngoai 6a khdi Q = {z° +1° + 2> <4z, 2 >0,y >0, 2 <2}, ding cong thc
Gauss — Ostrogradskidni d6i cac tich phan it loai 2 sauday sang tich phambba trong dadé ciu

1) I = ﬁgfdydz + Zdxdz + 2dxdy ; 2) 1 = ﬁmﬂdydz + y’dedz + Zdxdy ;
S S

)1 = ﬁmﬂydydz + y*zdxdz + 2 xdxdy; 4] = ﬁfdydz + y’dedz + 2 dxdy;
S S

5 1= ﬁ v2°dydz + zy’dodz + y2’dody ; 6) I = ﬁ y’dydz + 3(z + y + 2)ydzdz + 2’ dzdy ;
S S

Trang 14
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7)1 = ﬁ vy’dydz + 3(zy + 2)dvdz + 2’drdy;  8) I = ﬁ y2’dydz + 3(x + yz)dzdz + y’dzdy .
S

S

Cau 6.Tinh cAc tich phan #hloai 2 sau, ¥i S & mit bién ngoai éa mén Q da cHra
1) I:ﬁzdzdy—i—deydz-l—ydzdm,trongdéQ:{nggl, 0<y<20<z<3};
S
)1 = ﬁzdmdy + 3wdydz — 3ydzdx , trongdd Q : {z° +y° <4, 0< z < 4};
S
I = ﬁzdmdy — zdydz + ydzdz , trongdod Q : 2* +y° + 2° <1;
S
4) ] = #zdxdy — 2ydydz + 2ydzdz , trongdd Q: z° +y° + 27 < 4z;

S
2 2

5 1= ﬁwadxdy + 2xdydz + 4ydzdzx , trongdd Q : z° + yz + % <1,
S

2 2

6) I = {f 2ydudy + 3adydz + ydzds , trongdd Q- % + % L2 <
S

7 I = #Qxdxdy + xdydz + 3ydzdz , trongdd Q: {2’ +¢* <1,0< 2z <1};
S

| /\

8) I = ﬁdemdy + 3ydydz + 6zdzdx , trongdo 2 : 1 + % 1,0<2<1¢;

91 = ﬁzdxdy + zdydz — ydzdz , trongdd Q : 2* +y° +2° <9;
S

2 2
z

10) I = ﬁ?)xdxdy + 2xdydz — ydzdz , trongdd Q : 2° + yz + o <1.
S

Chwong 4. PHUONG TRINH VI PHAN

|. PHUONG TRINH VI PHAN C AP |

Cau 1. Giai cac phrong trinh vi phan &i bién phan ly (tach Bn) sauday
dz dy

1) =+ =0; 2)\J1—y*)dz +zlnzdy =0;
14z J1—1°

3) NiZy d:n-l-\/l—i-:z: dy =0; 4) 2y’ + 1dz + y\2* + 1dy = 0;

dz dy

5) 2(y’ + 1)dz + y(z* + 1)dy = 0; 6) - =0, y(1) = 1;
z(y—1)  y(z+2)
/
7) cos’ ydr + ztanydy = 0; 8)%4—@”:0, y(1) = 0;
2x
9)e Lt tany dr — ¢ N dy =0, y(1) = g; 10) (1 + € )y’ dy = e” dz, y(0) = 0;

11) y' + cos(z +2y) = cos(z — 2y), y(0) = —;  12)y' =2"", y(=3) = —5;

T
4

Trang 15
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15
13) yIn*y +y'Nr +1 =0, y|—

e 14) ' = " + e, y(0) = 0.
m )y y(0)

Cau 2.Giai cac phrong trinh vi phanting dip sauday

:I:Z_ 2
y —xy
3) (z° + 2xy)dx + aydy = 0; 4)xy':y—|—xsin£, y(l):g;
x
noy o Y. ;2 2.
5 zy'In= =2+ yln=; 6) xyy =y +2z°;
x T
7) xy'—yzwtang,y(l)zg: 8) 2’y =42’ +ay+y’, y(1) = 2;
x
y
9) (:Ey'—y)arctangzx; 10) 2y’ = we* +y, y(1) = 0;
x

11) zy’ = 2y—2\/;;

12) (z* + 62°y” + y")dz + 4zy(z® + y*)dy = 0, y(1) = 0.

Cau 3*. Bang cachiua v dangding dip haic tach bén, hay gii cac phrong trinh vi phan saday
1) 2z +y+1)dz + (z + 2y — 1)dy = 0; 2) (x4 y + 2)dz + 2z + 2y — 1)dy = 0;
3) (z =2y + 3)dz + 2z +y —1)dy = 0; 4) (z—y+4)de+(x+y—2)dy =0;

5 2z +y)dy+ Bz +3y—1)de=0,y0)=2; 6)(y—z—4)dy=(z+y—2)dz, y(1)=1.
~ b

Hwéng dan. Cac plrong trinh trén c6 ghg v’ = m.

a,r + b,y + c,

ar+by+c =0
xethe [T TV TATT AL
a,x+by+c,=0

« Néu A = 0 thi k& c6 nghém duy nhit (o; ), taddibién z =u+a vay=v+ 3.

a,

'l ta c6 hai trong hop:
a, b

2 2

« Néu A = 0 thi taddi bién ¢t = a.x + by = bdy = dt — a,dz vadua phrong trinh \é dang tach bén.

Cau 4.Giai cac phrong trinh vi phan toan ph sauday
1) 2(zy + siny)dz + (z* + zcosy)dy = 0;
2) (" +y+siny)dr + (¢! + x4+ zcosy)dy = 0;
3) (z + siny)dz + (x cosy + siny)dy = 0;
4) (cosy — 2ysin2z)dr — (xsiny — cos2x)dy = 0;
5) (y + e" siny)dz + (z + €" cosy)dy = 0;
6) (arcsin x + 2zy)dz + (2° + arctany + 1)dy = 0;
2

—+x+1
2y

8) (3z°y + sinx)dz + (2° — cosy)dy = 0;
9) (" + 32%)dz + ("™ + 4y’ )dy = 0, y(0) = 0;

7) (y + zIny)dx +|— dy =0;

10) (2* + * + y)dx + 2zy + x + €")dy = 0, y(0) = 0;

11) (2zye” + Iny)dz + [e“’2 + E] dy =0, y(0) =1;
Y

Trang 16
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12) (Iny — 5y sin 5x)dx +

£+2ycos5x]dy =0, y(0) =e.
Y

Cau 5. Giai cac phrong trinh vi phan tu§n tinh dp 1 va Bernoulli saday

1) zy' —y = 2” cos z; 2)y' +2zy = ze " ;
! . / 4 3
3)y cosr+y=1—sinz; 4y +—y=—,y(1)=0;
x x
5) 1+2°)y +y = arctanz; 6) y'N1— 2’ +y = arcsinz, y(0) = 0;
7) y, — = COS2 z.In tanf ; 8) y, — Y = ,j[;ln;m y(e) = 162;
sin 2 rlnz 2
9) y' + 3y tan 3z = sin 6z, y(0) :%; 10) y'sinz — ycosz = 1, y[g] =0;
11%) (2zy + 3)dy — y’dz = 0; 12%) (y* +22)y' = y;
2 Ny 2 2
13) )/ + 2y =32° Yy’ ; 14)y' +=y = @ :
x x cos” x
h— Y = y2 . ! _ x4, 5.
15) y = ; 16)4zy’ + 3y = —e"x"y’;
r—1 z-1
! 2 i 2 . / 3:1:2y 2,3 . .
17) y" —2ytanz + y sin“z = 0; 18)y' + — 1:y(x + D)sinz, y(0) =1;
"+
19%) ydz + (z + 2°y*)dy = 0; 20%) (y° +2y+ 2%y +22 =0, y(1)=0.

Hwéng din. Trong cac cau 11), 12), 19) va 20) ta xen®& ham clra biét, ngha 1a dz = z'dy .

ll. PHUONG TRINH VI PHAN C AP CAO

Cau 1. Giai cac phrong trinh vi phan &p cao (dng khuyt) sauday
1) 4 = cos’ z, y(0) = é, y'(0)=0,y"(0) = %’ y"(0)=0;
2) 4" = zsinz, y(0) = 4'(0) = 0, y"(0) = 2;

3) y" = ze", y(0) = 0, y'(0) = y"(0) = 2;
4) y" sin” = sin2z;
5 1—2*)y" —xy’ =2;
6) 2zy"y" = (y")* —1;
7 (A+2)y" + () +1=0;
8) (z—1)y" —y" =092 =2149'2)=9y"2)=1;
9) (2y +3)y" —2(y')’ = 0;
10) yy" — (¥')" = 0, »(0) = 1, ¢'(0) = 2;
119 (') +yy" = vy’
12%) 3(y') = 4yy" + v*;
/

Hwéng din. Trong 11) ta® dung (yy') va trong 12) ta chia 2\cho y? rdi dat » = L.
)
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Cau 2.Giai cac phrong trinh vi phan tudn tinh é@p cao than nhat véi hé s6 hang sauiay

1) 3y" —8y' +5y =0; 2)2y" - Ty —y=0;
3)y" —y +6y=0; 4y +y=0;
5) y(4)_2y///+y//:O; 6)y”/+5y/,+8y/+4y:0,

7)y" +5y +6y=0,y0) =110
8) y" —10y’ +25y = 0, y(0) = 0, y'(0) = 1;

N~—
Il
I
>

9) y" —2y" +10y = 0, y[%] =0,y

3
10) 9y" +y = 0, y[g] =2y

11) 5" + 9y =0, y(0) = 0, y[g] =1;

~

12) y" +y =0, y’(O)zl,y

Hwéng dan o
Xét phrong trinh thdn nhat cap cao

y(”)+aly<

n—1 n—2

)—i—aQy( )—i—...—l—anfly'—i—any =0 (%)
(a. €R, i=12..n)
Néu phrong trinhdic treng aia ()
' +ak™ +a k" +..+a k+a =0
con nghém thecdon k, k,,..., k _,, k thi phrong trinh(x) c6 n nghiém riéng
k,x k x

_ ke — o — — o'
yl_e 7y2_e (AR yn,—l_e ) yn_e

va nghém t6ng quét la

Y= C’leklaC + CZszx + + C'n,f ekﬂ*laC + Cneknm

1

(C. eR,i=12,..,n).

Cau 3.Giai cac phrong trinh vi phan tu§n tinh d@p hai \6i hé s6 hing sauday

1) y" — 4y’ +5=0; 2)y" — Ty —1=0;
3y —y +6=0; 4)y" +9y' +3=0;
54" +2y-3=0; 6)y” +4y +4=0.

Céau 4.Tim mot nghiém riéng va gii cac phrong trinh vi phan saday

1) y" — 2y + 2y = 2¢"; 2)y" 4+ = 2sinz + 3cos2z;

3) y" — 4y’ — 5y = 4sinx —6cosz; 4) 4" + 2y’ + 26y = 29¢";

5) y" — 4y’ + 4y = (2° — 42 +2); 6) y" + 4y’ + 4y = cosz;

7 y" —4y + 3y =€’ sinz; 8)y" + 6y’ + 8y = 2xsinz + cosz;
9) y" — 8y’ +12y = ¥ (2° — 1); 10)y” + 3y’ + 2y = e"2”;

11) y” + 3y’ +2y = e "2*; 12)y” — 6y’ +10y = ze** sinz;
13) y” + 3y = 2’ sinz; 14)y” — 6y’ + 8y = € sindzx .
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